Analyse 21-06-'02
Tentamenopgave'
|
Beschouw de functic f gedefincerd op R? door
Jlroy) =o' =yt by
[. Bepaal de stationaire punten van [ en hun aard: lokaal maximum. lokaal minimum of
zadelpunt.

2. Bepaal het waardebereik van f. Zou een van de stationaire punten een absoluut maximum

of minimum kunnen zijn 7

I
Notatie: R, = (0. +c).

I. Beschouw de transformatie @ : (2.y) — (u.v) gedefinicerd op R3 door 1w = a. ¢ = wy.
Toon aan dat @ een diffeomorfisme is van R3 op R? en bereken de inverse transformatie ¢!

¢ rye. 2 . 3 y - . .
2. 7Zij [ Ry — R een functie van de vorm f(r.y) — F(ry) met }': Ry —— R continu
differenticerbaar. Toon aan dat

(1) .I‘Qf/j—lﬂ 0.

3. Toon omgekeerd aan dat cen continu differenticerbare functie f op R die voldoet aan (1)
een functie is van de vorm F(ry).

. . JF
Aanwijzing: Stel F(u.v)  f(r.y) (dwz F - fo®™! ) en toon aan dat ()— = 0.
du

1
Zij D~ {(x.y):x>0,y>0.20%+ > <1}
L. Bereken I ff ,aydedy in cartesische cobrdinaten.
2. Beschrijf D in poolcoordinaten en bereken I in poolcoordinaten.

3.2 O~ {(wy.z) o > 0.y > 0.2 > 0,27 | y? | =2 < 1}. Bereken [[f ayzdedyd:=.

v
Zij O — (0, +oc) x (0. +oc) x (=5.5). Zij f: O — R de functie gedefinieerd door
flr.y.z) 2% —y* —ryz —tan s

1. Toon aan dat de verzameling S{(r.y.2) € O: f(a.y.z) = 0} een deelvariéteit is.

[N]

. Wat is de dimensie van S 7

3. Toon aan dat er een open verzameling 7 C (0, +oc)? bestaat met (1.1) € U. een open
verzameling V. C R met 0 € V en cen differentieerbare functie  : U — V zodat
(v,y.z) € S, (er,y) € U,z € V dan en slechts dan als (o, y) € U. = 2(e.y).

(1.1).

4. Bereken (,*
2

~

'De onderdelen 1. 11, 111 en 1V zijn onafhankelijk



